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ECS 232 

2. ความน่าจะเป็น (Probability) 

2.1 บทน า  

 ก่อนที่จะกล่าวถึงทฤษฎีความน่าจะเป็น นิสติควรจะทบทวนความรู้เบ้ืองต้นเกี่ยวกับเรื่อง เซต็
(Set) ก่อน เพราะเซ็ตมีความเกี่ยวข้องกับสิ่งต่างๆที่อยู่รอบตัวเรา เกี่ยวข้องกับกลไกของวิชา
คณิตศาสตร์และเกี่ยวข้องกับสถติิทุกแขนง โดยจะท าใหค้วามเข้าใจในเรื่องความน่าจะเป็นดีข้ึน รวมทัง้
ความเข้าใจในเรื่องสถิติวิเคราะห์เชงิอนุมานดีข้ึนด้วย 

 โดยในทีน่ี้จะให้นสิติกลับไปทบทวนเรื่องเซต็เอง ได้แก่เรือ่งเซ็ต การก าหนดเซต็ใดๆ เซต็ย่อย
(subsets) Universal and Empty Set Venn-Diagram วิธีการทางเซต็ (Operation with Sets) รวมถึง
กฎพีชคณติของเซต็ ซึง่สามารถสรุปได้ดังต่อไปนี้ 

 พีชคณติของเซ็ต (Algebra of Sets) 

 พิสูจนไ์ด้โดยใช้ Venn-Diagram 

1. Idempotent Laws                     
            
 

2. Commutative Laws             

                           

 

3. Associative Laws                                      

                                      

 

4. Distributive Laws                           

                                               

 

5. Absorptive  Laws                                  
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6. De Morgan’s Laws                                          

                               

7. Identity Laws                

 
                                                        

       

       

8. Complement Laws                            
                                                    
 

2.2 การทดลองชนิดสุ่มและแซมเปิลสเปซ(Random Experiment and Sample Space) 

 การทดลองแบบสุ่ม คือการทดลองที่ไม่สามารถพยากรณห์รือท านายผลการทดลองได้อย่าง
ถูกต้องแน่นอน เนื่องจากผลการทดลองสามารถเกิดข้ึนได้หลายกรณี 

 ในทางสถติิ การทดลองแบบสุ่ม หมายถงึการกระท าใดๆที่จะท าใหไ้ด้ข้อมูลดิบมา(raw data) 
โดยผลทีไ่ด้จากการทดลองข้ึนอยู่กับโอกาส(chance)เราจึงไมส่ามารถท านายผลของการทดลอง
ได้ด้วยความแน่นอน 

 ตัวอย่างการทดลองทางสถติิ เชน่  
o การโยนเหรียญ 1 อัน 1 ครั้ง ผลของการทดลองอาจเป็นได้ 2 กรณีคือ หัว และ ก้อย 
o การโยนลูกเต๋า 1 อัน 1 ครั้ง  ผลของการทดลองอาจเป็นได้ 6 กรณีคือ1, 2 , 3, 4 , 5 

และ 6  
 เราเรียกเซ็ต ซึ่งสมาชิกในเซต็แทนผลของการทดลองชนดิสุ่มที่อาจเป็นไปได้ทั้งหมดว่า “แซม

เปิลสเปซ” (Sample Space) เขียนแทนได้ด้วย S และเรยีกสมาชิกของแซมเปิลสเปซ ว่า “แซม
เปิลพ้อย” (Sample Point) 
 

Example 1 การโยนลูกเต๋า 1 ลูกนับได้ว่าเป็นการทดลองแบบสุ่ม เพราะไมส่ามารถพยากรณ์ผลการ
ทดลองได้อย่างถูกต้องแนน่อน ถ้าเราสนใจเพียงตัวเลขทีป่รากฏบนหน้าลูกเต๋า Sample Space : S1   

ดังนั้น        S1  =               

       แต่ถ้าเราสนใจเพียงแต่ว่า ตัวเลขนั้นเป็นเลขคู่หรือคี่ และให้ S2 เป็น Sample Space ของการ
ทดลองสุ่มนี้ดังนั้น 

    ดังนั้น        S2 =  เลขคู ่ เลขคี่    



3 
 

Example 2 ทดลองโยนเหรียญ 1 อัน 2 ครั้ง ในการโยนแต่ละครัง้ ถ้าเหรียญเที่ยงตรงผลอาจเกิดหัว (H) 
หรือก้อย (T) ดังนั้น Sample Space ที่แสดงผลของการทดลองครั้งนี้มากที่สุด คือ 

S1 =                

แต่ถ้าผลลัพธ์ที่เราสนใจก็คือ            S2 =         

0 หมายความว่า เหรียญ ไม่ข้ึน H เลย  

1  หมายความว่า เหรียญขึ้น H 1 ครั้ง   
2 หมายความว่า เหรียญขึ้น H 2 ครั้ง        

             

2.3 เหตุการณ์ (Events) 

 นิยามที่ 1 เหตุการณ์ คือ สับเซต็ของแซมเปิลสเปซ นิยมเขียนแทนด้วย A, B, E เป็นต้น 
จ านวนเหตุการณ์ทัง้หมดจะเท่ากับจ านวนสับเซต็ทัง้หมดของแซมเปิลสเปซ และเหตุการณ์เกิด
ถ้าผลที่เกิดเป็นสมาชิกของเหตุการณ ์
o เหตุการณ์   (Empty set) หมายถึงเหตุการณ์ทีไ่ม่มีทางจะเกิดข้ึนเลย(Impossible events) 
o เหตุการณ ์S (Sure event) เป็นเหตุการณท์ี่ต้องเกิดข้ึนเสมอ 

 นิยามที่ 2 เหตุการณ์ A และ B เป็นเหตุการณท์ี่แยกจากกันโดยเด็ดขาด ถ้าเหตุการณ์ทัง้สอง
เกิดข้ึนในขณะเดียวกันไมไ่ด้  สามารถเขียนได้ดังนี้ A และ B เป็นเหตุการณ์ที่แยกจากกันโดย
เด็ดขาด ก็ต่อเมื่อ             

 นิยามที่ 3 เหตุการณ์  E1, E2,.. . , En เป็นเหตุการณ์ที่แยกจากกันโดยเด็ดขาด  
ถ้า Ei      =   , โดยที่ i   และ i, j = 1,2,3,…n. 

Example 3 ในการโยนลูกเต๋า 1 ลูก 1 ครั้ง หากผลการทดลองที่เราสนใจ คือ เลขที่ปรากฏบนหน้า
ลูกเต๋า     

            Sample Space คือ S = {1, 2, 3, 4, 5, 6}  

ถ้า E1 เป็นเหตุการณท์ี่ได้เลขทีห่าร 5 ลงตัว จะได้ E1 = {5}  ซึ่งเป็นเซต็ย่อยของ S และมี     

Sample point เป็นสมาชิกเพียงตัวเดียว ดังนั้น E1 เป็นเหตุการณ์เด่ียว 

ถ้า E2 เป็นเหตุการณท์ี่ได้เลขคู ่ จะได้ E2 = {2, 4, 6 }  ซึง่เป็นเซต็ย่อยของ S และมี Sample 
point เป็นสมาชิก 3 ตัวดังนัน้ E2 เป็นเหตุการณ์ร่วม 
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2.4 ความน่าจะเป็น 

 ความน่าจะเป็นของเหตุการณ์หนึง่ๆ เป็นการบอกถึงค่าของตัวเลขวัดว่าเหตุการณ์นั้นๆจะมี
โอกาสเกิดมากน้อยเพียงใด  

 โดยปกติค่าความน่าจะเป็นจะมคี่าอยู่ระหว่าง 0 ถึง 1  
 ถ้าเท่ากับ 0 แสดงว่าเหตุการณน์ั้นไม่มีโอกาสเกิดข้ึนเลย 
 ถ้าเท่ากับ 1 แสดงว่าเหตุการณน์ั้นต้องเกิดข้ึนแน่ๆ  
 ถ้าอยู่ระหว่าง 0 กับ 1 แสดงว่าเหตุการณ์นั้นมโีอกาสเกดิข้ึนมากหรือน้อยข้ึนอยู่กับว่า

ตัวเลขนั้นอยู่ใกล้ 0 หรือ 1 

ถ้า E เป็นเหตุการณท์ี่เราสนใจในการทดลองสุ่มอย่างหนึง่ N ครั้ง แล้วเหตุการณ์ E เกิดข้ึน 

ทั้งหมด n ครั้ง อัตราส่วน 
 

 
  เรียกว่าความถี่สัมพัทธ(์relative frequency)ที่จะบอกให้รู้ว่าเหตุการณ ์E มี

โอกาสเกิดข้ึนมากน้อยเพียงใด จ านวนครั้งทีท่ าการทดลองสุ่ม (N) ย่ิงมากเท่าใด ค่าของ 
 

 
 จะมี

แนวโน้มเข้าใกล้ 1 เราเรียกค่าของเลขตัวนี้ว่า ความน่าจะเป็นของการเกิดเหตุการณ์ E และสามารถ
เขียนได้ดังนี ้

                
 

 
  

 นิยามที่ 4 ถ้าในการทดลองชนิดสุ่มอย่างหนึ่งเกิดผลได้ N วิธี โดยแต่ละวิธีของการทดลองมี
โอกาสที่จะเกิดข้ึนได้เท่าๆกัน และจ านวนวิธีที่จะเกิดเหตกุารณ์ E มีอยู่ n วิธี (ใน N วิธีของการ
ทดลอง)เรากล่าวว่าความน่าจะเป็นของการเกิดเหตกุารณ์ E = P(E) 
 

                                     จ านวนวิธีท่ี   ได้เกิดขึ้น

จ านวนวิธท้ัีงหมดของการทดลอง
 

 

 
 

หรือ 

     
จ านวนสมาชิกในเซ็ต  

จ านวนวมาชิกในเซ็ต 
 

 

   ซึ่งจากอัตราส่วนดังกล่าวจะเหน็ได้ว่า      จะต้องมีค่าไม่น้อยกว่า 0 และต้องไม่เกิน 1 

Example 4 โยนลูกเต๋าเที่ยงตรงสองลูก 1 ครั้ง จงหาความน่าจะเป็นที ่

(a)  ลูกเต๋าจะข้ึนแต้มเหมือนกนั 

      (b)  ลูกหนึ่งข้ึนแต้ม 1 และอีกลูกหนึง่ข้ึนแตม้ 6 



5 
 

วิธีคิด ในการทอดลูกเต๋าสองลูก 1 ครั้ง ลูกเต๋าลูกแรกปรากฏผลได้ 6 วิธี และลูกเต๋าที่สองปรากฏผลได้
อีก 6 วิธี ดังนั้นจ านวนวิธีทั้งหมดที่อาจจะเกิดข้ึนได้ในการทดลอง เท่ากับ 6x6 = 36 วิธี 

   S = {(1,1), (1,2),(1,3),(1,4),(1,5),(1,6), 

         (2,1),……………………… , (2,6), 

        (3,1),……………………….., (3,6), 

                 (4,1),…………………………, (4,6), 

        (5,1),………………………….,(5,6), 

                 (6,1),………………………….,(6,6)} 

 ให้ A แทนเหตุการณท์ี่ลูกเต๋าทั้งสองข้ึนแต้มเหมือนกนั 

     B แทนเหตุการณ์ที่ขึ้นแต้ม 1 หนึง่ลูก และอีกลูกข้ึนแต้ม 6  

(a)       A    =    {(1,1),(2,2),(3,3),(4,4)(5,5),(6,6)} 

ดังนั้น            P(A) =    
  

 =  
 
 

(b)                                B    =    {(1,6),(6,1)} 
 
   ดังนั้น                 P(B)  =      

  
 =  

  
  

 

Example 5 กล่องใบหนึง่มีลูกบอลสีแดง 3 ลูก สีขาว 2ลูก และสีด า 5 ลูก สุ่มหยิบลูกบอลข้ึนมา 3 ลูก 
จงหาความน่าจะเป็นทีจ่ะได้ลูกบอลสีละ 1 ลูก 

วิธีคิด    การเลือกลูกบอล 3 ลูกจากบอลทั้งหมด 10 ลูก 

  สามารถท าได้ทั้งสิ้น                          วิธ ี

  การเลือกที่ได้สีละ 1 ลูก สามารถเลือกได้ทั้งสิ้น       
 
   

 
   

  ดังนั้น   P (จะได้ลูกบอลสีละ 1 ลูก) =  
       

 
   

 
  

     
  วิธี 
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2.5 คุณสมบัติและทฤษฏขีองความน่าจะเป็น  

 จากตัวอย่างความน่าจะเป็นของเหตุการณ์ใดๆ สามารถสรุปคุณสมบัติที่ส าคญัของความน่าจะ
เป็นได้ดังนี้  

 

 

[พิมพ์ค ำอ้ำงอิงจำกเอกสำร หรือบทสรุปของจุดที่น่ำสนใจ คุณสำมำรถจัดต ำแหน่งกล่องข้อควำมได้ทุกที่ในเอกสำร ให้ใช้

แท็บ 'เคร่ืองมือกล่องข้อควำม' เพื่อเปล่ียนแปลงกำรจัดรูปแบบของกล่องข้อควำมของค ำอ้ำงอิงที่ดึงมำ] 

 

 

    นอกจากคุณสมบัตทิี่ส าคัญของทฤษฏีของความน่าจะเป็นสามข้อข้างตันแล้ว ยังมทีฤษฏี
ต่างๆที่จะมาใชใ้นเรื่องนี้อีกด้วยได้แก่ 

 

 

 

Proof …. 

Example 6 หากท าการทดลองโยนเหรียญ 1 เหรียญ 2 ครั้ง หาความน่าจะเป็นที่จะได้ผลที่ออกเป็นหัว
อย่างน้อย 1 เหรียญ  

วิธีคิด….. 

 

 

 

Proof ….  

 

                                                                                                                                                                                                                   

Theorem 2.3    If A and A’ are complementary events in a sample space S, then 

P(A’) = 1 – P(A) 

คุณสมบัติที1่: ความน่าจะเป็นของเหตุการณ์หนึ่ง ๆจะมีค่าเป็นบวกเสมอ นั่นคือ  P(A)   0 ส าหรับ
สับเซ็ต A ใดๆของ Sample space S 

คุณสมบัติที2่: P(S) = 1 

คุณสมบัติที3่: ถ้า A1, A2,A3,…., เป็นล าดับของเหตุการณ์ใดๆที่อยู่ใน Sample space S แล้ว 

P (A1 A2 A3   ) = P(A1) + P(A2) + P(A3) + …… 

 

 

 

 

 

Theorem 2.3    If A is an event in a discrete sample space S, then P(A) equals to the sum of 

the probabilities of the individual outcomes comprising A. 

P(A’) = 1 – P(A) 
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Proof …. 

 

 

Proof… 

                                                                                                                                                                              

 

Proof…  

                                                               

 

 

Proof…  

 

 

 

Proof… 

Example 6   ทอดลูกเต๋า 2 ลูก หนึ่งครัง้ จงหาความน่าจะเป็นที่จะได้ 

1. ผลบวกของแต้มทัง้สองของลูกเต๋าเป็น 7  
2.  ผลบวกของแต้มทั้งสองหารด้วย 3 ลงตัว 

 

 

 

 

 

 

Theorem 2.4            P( ) = 0  for any sample space S  

Theorem 2.8    If A, B and C are any three events in a sample space S, then 

P (A     ) =  P(A) + P(B) + P(C) - P (A   ) - P (A   ) -  P (B   ) + P(A B C) 

C)   

 

 

Theorem 2.5   If A and B are events in a sample space S and A     B , then P(A)   P(B) 

 

Theorem 2.6                 for 0    P(A)   1 for any event A. 

 

Theorem 2.7    If A and B are any two events in a sample space S, then 

P (A   ) =  P(A) + P(B) - P (A   ) 
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2.6 ความน่าจะเป็นอย่างมีเงื่อนไข (Conditional Probability)  

นิยาม ความน่าจะเป็นของเหตุการณ์ A เมื่อก าหนดว่าเหตุการณ ์B เกิด สามารถเขียนได้ดังนี ้
P (A|B) สามารถก าหนดได้ด้วยสมการ 

 P (A|B)  =  
      

      
             ,  P(B)    

เมื่อ       คือการเกิดเหตุการณ์ A และเหตุการณ์ B 
เอา     คูณสมการข้างบน จะสามารถสรุปเป็นทฤษฎไีด้ว่า 

 กฎของการคูณ (General Multiplication Rule)  

                 P (B|A)   

Example 7 หยิบไพส่องครัง้ๆละ 1 ใบ จากไพ่ทัง้ส ารบัที่มี 52 ใบ โดยไมค่ืนไพใ่บแรกกลับเข้าไปใน
ส ารับ จงหาความน่าจะเป็นที่จะได้ไพ่โพด าทัง้สองครั้ง 

วิธีคิด …ให้ A แทนเหตุการณ์ทีห่ยิบไพ่ครัง้แรกได้โพด า    B แทนแทนเหตุการณ์ทีห่ยิบไพ่ครัง้ทีส่องได้
โพด าหลังจากหยิบครั้งแรกแล้ว 

         แทนเหตุการณท์ี่หยิบไพไ่ด้โพด าทัง้สองครั้ง 

                     P (B|A)   

                 = 
  

  
 

  

  
    = 

 

  
 

 

2.7 เหตุการณ์ที่เป็นอิสระต่อกัน (Independent Events) 
 

ส าหรับเหตุการณ์ใดๆสองเหตุการณ์  หากเหตุการณห์นึง่ที่เกิดข้ึนไม่มีผลท าให้โอกาสที่เกิด 
เหตุการณ์หนึง่เปลี่ยนแปลงไป เราจะเรียกเหตุการณ์ทัง้สองว่าเป็นเหตุการณ์เป็นอิสระต่อกัน
(Independent events) อย่างไรก็ตามให้พิจารณาตัวอย่างต่อไปนี ้
 โยนเหรียญ 1 อันสองครั้งจะได้ Sample space เป็น 

 
S = {HT, HH, TH, TT} 

 

ความน่าจะเป็นที่สมาชิกแต่ละตัวของ S จะเกิดข้ึนเป็น 
 

 
 สมมติให ้

C = {H} 
B = {ครั้งแรกข้ึน H} = {HH, HT} 
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A = {ครั้งทีส่องข้ึน T} = {HT, TT}  
 

จะได้ P(B) = 
 

 
 ,         ได้ P(A) = 

 

 
   ,         ได้ P(C) = 

 

 
 

 

P(B|C)    =     
      

    
      =         

    

    
    =        1 

 
ดังนั้น   P(B)               P(B|C) 
 

P(A|B)    =     
      

    
      =     

       

    
 

           =  
 

 
 

 

                =   
 

 
          =    P(A) 

จะเห็นว่าไม่ว่าจะก าหนดว่า  B จะต้องเกิดข้ึนก่อนแล้ว A เกิด หรือไม่  
ก าหนดให ้B เกิดก่อน จะได้ว่า P(A|B) = P(A) 
เราจะกล่าวว่า A และ B เป็นเหตุการณ์ที่เป็นอิสระต่อกัน หรือ ถ้าเราได้ว่า 
P(B|A) = P(B)   A และ B เป็นเหตุการณ์ที่เป็นอิสระต่อกนั 
 

จาก P(A|B)    =     
      

    
 , P(B)  0 

เนื่องจาก P(B)    0 ดังนั้นใช้ P(B)  คูณตลอดจะได้ 
 
P(A|B)        =     P(   ) 

         P(   )          =      P(A)  X  P(B)   ถ้า P(A|B) = P(A) 
 
2.8 ทฤษฎีเบย ์(Bayes Theorem) 

 
ท าแบบฝึกหัดบทที3่ ท าทุกข้อ ให้เลือกสง่เพียง 3 ข้อ    


