
1 
 

2. Matrix Algebra 
 

2.1 บทบาทของเมตริกซ์  
พชีคณติเชงิเสน้เป็นการแสดงสมการทีซ่บัซอ้นใหอ้ยูใ่นรปูทีง่่าย และเขยีนใหอ้ยูใ่นรปูแบบที่

ชดัเจนและสามารถหาค าตอบในสมการได้ 
Example 1 
 ส าหรบับรษิทัทีม่กีารขายสนิคา้หลายยีห่อ้ สามารถเขยีนเมตรกิซไ์ดใ้นลกัษณะดงัต่อไปนี้  
                                 
                                            Outlet    Skies    Poles   Bindings    

                                               
1
2
3

          
90 90 45

110 80 60
120 110 70

  

  

เมือ่อ่านขา้มระหว่างแถว(row) บรษิทัสามารถก าหนดระดบัของปรมิาณสนิคา้จากการผลติใน

โรงงานแต่ละประเภทได ้เมือ่อ่านตามสดมภ์หรอืแนวดิง่(column) บรษิทัสามารถก าหนดระดบัของ

ปรมิาณการผลติในแต่ละโรงงานทีจ่ะผลติสนิคา้ในแต่ละประเภทได้ 

 

2.2 เมตริกซ์  

 เมตรกิซค์อืการจดัวางเรยีงของตวัเลข โดยตวัเลขทีอ่ยูใ่นแนวนอนเรยีกว่า แถว(row) ส่วนตวั

เลขทีอ่ยูต่ามแนวดิง่เรยีกว่า (column) โดยทีจ่ านวนแถวและคอลมัน์จะเป็นตวับอกขนาดหรอืมติิ

(dimension)ของเมตรกิซ ์เช่นอ่านว่า เมตรกิซม์ขีนาด rxc  

นอกจากนี้ Square matrix คอื เมตรกิซท์ีม่ขีนาดของแถวและคอลมัน์เท่ากนั  เมตรกิซท์ี่

ประกอบดว้ยคอลมัน์เดยีวมมีติเิท่ากบั rx1 เรยีกว่า column vector ส่วนเมตรกิซท์ีป่ระกอบดว้ยแถว

เดยีวมมีติเิท่ากบั 1xc เรยีกว่า row vector  ส่วน เมตรกิซท์ีม่กีารสลบัต าแหน่งจากแถวเป็นคอลมัน์ และ

คอลมัน์เป็นแถว เรยีกว่า ทรานสโพสของ A หรอื 𝐴𝑇 (A’) 

Example 2  

จากเมตรกิซต่์อไปนี้ ใหห้าขนาดของเมตรกิซแ์ละ หาทรานสโพส ของเมตรกิซ์ 

 

ก าหนดให ้  A =   
𝑎11 𝑎12 𝑎13

𝑎21 𝑎22 𝑎23

𝑎31 𝑎32 𝑎33

         C =     3 0 1  

            B =    3 9 8
4 2 7

               D =     
7
4
5
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2.3 การบวกและลบเมตริกซ์ 
 การบวกและลบเมตรกิซก์ระท าไดเ้มือ่มติขิองเมตรกิซเ์ท่ากนั และท าไดโ้ดยสมาชกิในแต่ละ
ต าแหน่งมาบวกหรอืลบกนั 
Example 3  

ใหห้าผลบวกของเมตรกิซ ์A + B และผลลบของเมตรกิซ ์C-D 
 

 A   =   
8 9 7
3 6 2
4 5 10

                  

 

          B    =     
1 3 6
5 2 4
7 9 2

  

 
          C   =       4 9

2 6
  

 
          D   =       1 7

5 4
  

 
2.4 การคณูด้วยสเกลาร์ 
 การคณูเมตรกิซด์ว้ยตวัเลข(สเกลาร)์ ท าไดโ้ดยคณูตวัเลขเขา้ไปในแต่ละต าแหน่งของเมตรกิซ์ 
โดยทีม่ติขิองเมตรกิซไ์มเ่ปลีย่นแปลง 
Example 4 

 ใหห้าผลคณูของสเกลาร ์kA  ก าหนดให ้    A  =    
6 9
2 7
8 4

  

 
2.5 การคณูเวคเตอร ์
 การคณู row vector A กบั column vector B มคี่าเท่ากบั 
 

AB =  𝑎11 × 𝑏11 +  𝑎12 × 𝑏21 +  𝑎13 × 𝑏31 . . 𝑒𝑡𝑐 
 

Example 5  
 ใหห้าผลคณูของ AB จากการคณู row vector A กบั column vector B  
โดยที ่

             A =    4 7 2   9                B =   
12
1
5
6
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2.6 การคณูเมตริกซ์ 
 ในการคณูเมตรกิซ์ A มติ ิr1xc1 กบัเมตรกิซ ์B มติ ิr2xc2   จะสามารถคณูไดเ้มือ่ c1=r2 
Example 6 
 สมมตใิห ้ 

 A  =   3 6 7
12 9 11

           B =  
6 12
5 10  

13 2
        C =   1 7 8

2 4 3
  

  

AB =  3 6 7
12 9 11

  
6 12
5 10  

13 2
  =  18 + 30 + 91 36 + 60 + 14

72 + 45 + 143 144 + 90 + 22
  

 
     =  139 110

260 256
  

  
2.7 กฎการถ่ายทอด การจดักลุ่มและการกระจายของเมตริกซ์ 

 กฎว่าดว้ยการถ่ายทอด การจดักลุ่มและการกระจาย 
A + B = B + A 
A – B = -B + A 
(A + B) + C = A + (B + C) 
(XY)Z = X(YZ) 
A (B + C) = AB + AC 
AB ≠ BA 

Example 7 

 ก าหนดให ้      A =      4 11
17 6

               B =  3 7
6 2

  
 
จงแสดงใหเ้หน็ว่า  A + B = B + A    และ  A – B = -B + A 
 
Example 8                           

 ก าหนดให ้ A =  3 6 7
12 9 11

             B =  
6 12
5 10

13 2
  

จงแสดงใหเ้หน็ว่า  AB ≠ BA 
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Example 9  

 ก าหนดให ้ A =  
7 5
1 3
8 6

       B =  4 9 10
2 6 5

         C =  
2
6
7
  

 
จงแสดงใหเ้หน็ว่า  (AB)C = A(BC)  
 
2.8 เมตริกซเ์อกลกัษณ์และนัลเมตริกซ์(Identity and Null Metrix) 

 เมตรกิซเ์อกลกัษณ์ใดๆ หมายถงึสแควรเ์มตรกิซ์ทีม่ทีุกสมาชกิในแนวทแยงมมุมคี่า 
เท่ากบั 1 จากซา้ยไปขวาและสมาชกิทุกต าแน่งทีเ่หลอืมคี่าเท่ากบัศูนย์ สามารถเขยีนสญัลกัษณ์ของ
เมตรกิซเ์อกลกัษณ์ไดด้งันี้  In   โดยที ่n คอืมติขิองเมตรกิซ ์(n x n) มคีุณสมบตัทิีส่ าคญัดงันี้  
 หากก าหนดให ้A คอืเมตรกิซใ์ดๆ และ I คอืเมตรกิซเ์อกลกัษณ์ใดๆแลว้ 

1. AI = IA = A 
2. I X I = 𝐼2 = I  
3. หาก A = A’ แลว้ เรยีก A ว่าเป็น symmetric matrix 
4. symmetric matrix ใดๆที ่A x A = A เรยีก A ว่าเป็น idempotent matrix 
5. Identity matrix is symmetric and idempotent. 
6. Null matrix เป้เมตรกิซท์ีส่มาชกิทุกตวัเป็นศูนยไ์มว่่าจะมมีติใิดๆ และไมจ่ าเป็นตอ้ง

เป็นสแควรเ์มตรกิซ ์หากบวกหรอืลบกบัเมตรกิซใ์ดๆจะไดเ้ท่ากับเมตรกิซเ์ดมิไม่
เปลีย่นแปลง แต่หากคณูกบั null matrix จะไดเ้ท่ากบั null matrix 

 
Example 10  ก าหนดให้ 
   

      A =  
7 10 14
9 2 6
1 3 7

  B =  5 12
20 4

        N =  0 0
0 0

       I =  
1 0 0
0 1 0
0 0 1

  

 
แสดงใหเ้หน็ว่า (1)   AI = A 
                    (2)  BN = N 
  (3) B + N = B 
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2.9 เมตริกซก์บัระบบสมการเชิงเส้น (Matrix expression of a system of linear equation) 
สมการเชงิเสน้สามารถแสดงในรปูของเมตรกิซอ์ยา่งงา่ยไดด้งัต่อไปนี้  
เช่นสมการ 

7𝑥1 +  3𝑥2 = 45 
4x1 +  5x2 = 29 

 

สามารถแสดงในรปูเมตรกิซไ์ดด้งันี้                     AX = B 
โดยที ่ 
                        A =  7 3

4 5
                X =  𝑥1

𝑥2
           และ   B =  45

29
  

 
ในทีน่ี้ A คอื coefficient matrix, X คอื solution vector, และ B คอื vector of constant term  
และ X กบั B จะเป็น column vector เสมอ 
 
แบบฝึกหดัท่ี 2 

1. จากเมตรกิซต่์อไปนี้ใหห้า (a). มติขิองเมตรกิซ์ (b) หาทรานสโพส และมติขิองทรานสโพส 
 

A =  6 7 9
2 8 4

            B =  
12 9 2 6
7 5 8 3
9 1 0 4

                 C =  
12
19
25

  

 

D =  
2 1
7 8
3
9

0
5

                 E =  10 2 9 6 8 1         F =      
1 2 3
5 9 3
6
3

7
8

6
9

  

 
2. ใหห้าผลส าเรจ็ต่อไปนี้ 

 
(a) หาผลลพัธข์อง A + B เมือ่ 

A =  8 9
12 7

               B =  13 4
2 6

  
 

(b) หาผลลพัธข์อง A - B เมือ่ 

A =  
16
2

15
9

                   B =     
7

11
3
8
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(c) ก าหนดให ้

A =  
7 2 6
5 4 8
3 1 9

                B =  6 2
5 0

                  C =  
11
4

13
  

 
D =  14

4
                     E =  8 1 10          F =  13 3        

 
ใหห้าผลลพัธต่์อไปนี้ AC, BD, EC, DF, CA, DE, DB, CFและ EF 
 

3. รา้นฟาสตฟู้์ดเดอะสตาร ์ในหน่ึงสปัดาหข์ายแฮมเบอรเ์กอรไ์ด ้ 1,000 ชิน้ ชทีเบอรเ์กอร ์600 ชิน้ 
มลิคเ์ชค 1,200 ขวด ราคาต่อชิน้ของแฮมเบอรเ์กอร์ 45 cents ชทีเบอรเ์กอร ์60 cents และมลิค์
เชค 50 cents ตน้ทุนต่อชิน้ของแฮมเบอรเ์กอร์ 38 cents ชทีเบอรเ์กอร ์42 cents และมลิคเ์ชค 
32 cents 
(a) ใหห้าก าไรในหน่ึงสปัดาห ์โดยใชร้ปูแบบเมตรกิซใ์นการวเิคราะห์  
(b) ใหห้าก าไรต่อหน่วยโดยใชร้ปูแบบเมตรกิซใ์นการวเิคราะห์  

 
 


